
Sequent calculus LJ

Γ, φ, ψ, Γ′ ⊢ δ
LX

Γ, ψ, φ, Γ′ ⊢ δ
Γ ⊢ δ LW

Γ, φ ⊢ δ
Γ ⊢ ⊥ RW
Γ ⊢ φ

Γ, φ, φ ⊢ δ
LC

Γ, φ ⊢ δ

Ax
φ ⊢ φ

Γ ⊢ φ Γ′, φ ⊢ δ
Cut

Γ, Γ′ ⊢ δ

Γ, φ ⊢ δ
L1∧

Γ, φ ∧ ψ ⊢ δ
Γ, ψ ⊢ δ

L2∧
Γ, φ ∧ ψ ⊢ δ

Γ ⊢ φ Γ′ ⊢ ψ
R∧

Γ, Γ′ ⊢ φ ∧ ψ

Γ ⊢ φ
R1∨

Γ ⊢ φ ∨ ψ
Γ ⊢ ψ

R2∨
Γ ⊢ φ ∨ ψ

Γ, φ ⊢ δ Γ′, ψ ⊢ δ
L∨

Γ, Γ′, φ ∨ ψ ⊢ δ

Γ ⊢ φ Γ′, ψ ⊢ δ
L→

Γ, Γ′, φ→ ψ ⊢ δ
Γ, φ ⊢ ψ

R→
Γ ⊢ φ→ ψ

Γ, φ[ tx ] ⊢ δ L∀
Γ, ∀x .φ ⊢ δ

Γ ⊢ φ
R∀

Γ ⊢ ∀x .φ
Γ, φ ⊢ δ

L∃
Γ, ∃x .φ ⊢ δ

Γ ⊢ φ[ tx ] R∃
Γ ⊢ ∃x .φ

in R∀ and L∃, the variable x must not be free in Γ ∪ {δ}.
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